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INVESTIGANDO EL CONCEPTO DE FUNCION

Leed con detenimiento la siguiente definicion y contestad a las cuestiones planteadas:

Una funciony = f(x) es una relacion que
se establece entre dos conjuntos, a través
de la cual a cada elemento del primer

conjunto se le asigna un unico elemento
del sequndo conjunto.
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Considerad las siguientes expresiones algebraicas:
a) y=5-3x b) y=x*-2x+2 ¢ y*=4-(x+5) d) y*=4-—x°

e Para cada una de ellas: ;Cual es la imagen de los valores 4,0 y — 3?

e Para cada una de ellas: ;Cual es la antiimagen de los valores —1?

Calculemos primeramente la imagen de cada uno de los valores dados segun la primera
expresion algebraica. Para mayor comodidad dispondremos la informacién en forma de tabla:

x ‘ y=5—-3x
4 y=5—-3:4=5-12=-7 La imagen de x = 4 con esta expresion es y = —7
0 y=5-3-0=5-0=5

La imagen de x = 0 con esta expresiones y =5

-3 | y=5-3-(-3)=5+9=14 Laimagen de x = —3 esta expresién es y = 14

Se procede de la misma forma para el resto de expresiones:

X ‘ y=x%—-2x+2 x ‘ y2=4-(x+5)
4 y=4>-2-44+2=10 4 | y2=4-(4+45)=36 ->y=16
0 y=02-2-0+2=2 0 |y2=4-(0+5) =20 —»y=1+y20
-3 |y=(-3)?-2-(-3)+2=17 -3 | y2=4-(-3+5)=8 »y=+V8
x| y?=4-x
4 y2=4—-4% 5y2=-125y=+/-12¢R
0 y2=4-0% 5y?=4->y=42
-3

y2=4—-(-3)? 5y?=4-9-5y=4+vV-5¢R
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Calcularemos ahora la antiimagen de y = —1 para las expresiones propuestas. Nuevamente
crearemos una tabla para organizar mejor la informacion:

y ‘ y=5-3x

—1‘ -1=5-3x > -6=3x »x=-2 Llaantimagendey =—-1esx = —2

Procederemos de la misma forma para el resto de expresiones:

y ‘ y=x%-2x+2
1 , , 2+V4-12
- -1=x*-2x+2 - 0=x —2x+3—>x=f€]1%
Como podemos ver, en esta expresion, el valor y = —1 no tienen antiimagen.
y | y2=4-(x+5)
19
-1 ‘ (-1D)?=4-(x+5) > 1=4-(x+5) » 1=4x+20 - 4x=-19 > X=-F
Por tanto, para esta expresion la antiimagende y = -1 es x = —%
y_| y?=4-x°
-1 ‘ (—1)2=4-x2>5x2=3->x=1V3

En esta expresion, el valor y = —1 tiene dos antiimagenes.

¢SON FUNCIONES?
Teniendo en cuenta los resultados de la actividad previa:

a) ;Qué expresiones de las anteriores son funciones? Razonad la respuesta.

b) Para una funcion, jpuede un valor y € R tener mas de una antiimagen?

c) ¢Pensais entonces que el dibujo de la definicion de funcién es bueno para
entender bien el concepto? ;€6mo lo modificariais para mejorarlo?

d) Representad las expresiones del ejercicio anterior usando GeoGebra. ;COmo
podemos saber visualmente si una expresion algebraica es o no una funcion?

a) Son funciones las expresiones:

y=5—3x y=x%-2x+2
ya que para cada valor de la variable independiente x le hace corresponder una tUnica
imagen. Sin embargo, las expresiones:



b)

d)
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y2=4-(x+5) y? =4 — x?
no son funciones pues existen valores de la variable independiente x a la que le
corresponden mas de una imagen.

En una funcion, un valor y del conjunto final puede tener mas de una antiimagen. Lo que
no puede ocurrir es que un valor x del conjunto inicial tenga mas de una imagen.

Para hacer mas clara y completa la ilustracién que

aparece en la definicion podriamos hacer ver [ Antiimagendey Imagen de x
e . . a

graficamente que un valor del conjunto final puede | , . ° "~ —— b

tener mas de una antiimagen. Por ejemplo: w Imagen de a

Antiimagen de b, Imagen de w

Las representaciones de las expresiones mediante GeoGebra son las siguientes:

4 il ]

&

y=5-3x y¥x2—2x+2 y2=4-(x+5) y? =4 — x?

Para saber graficamente si una expresidon se corresponde con una funcién, debemos
asegurarnos que cualquier linea vertical que dibujemos (valor de x) no corta en mas de un
punto a la gréfica:
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Son funciones (pues cualquier linea vertical solo No son funciones
cortara en un Unico punto a la gréfica)

AHORA, AL REVES

Para cada una de las siguientes tablas, encontrad la expresion algebraica de una funcion
gue encaje con ellas:

x |y=f x | y=f() x | y=f()
-1 -2 -1 1 -1 2
0 -1 1 1 1 2
1 0 2 4 2 5

No hay una Unica posibilidad. Aqui se escribe alguna opcién sencilla para las tablas de
valores propuestas:

x |y=fk) x |y=f® x | y=f®
-1 -2 -1 1 -1 2
0 -1 1 1 1 2
1 0 2 4 2 5

y=x-1 y=x y=x?+1



