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DERIVABILIDAD Y TECNICAS DE DERIVACION

Definicion de derivada:

f(a+h)-f(a)

@ =t

s [NEEIPIETACIO N s

La pendiente de la tangente a la
curva en un punto es igual a la
derivada de la funcion en ese

punto.

f(a)

~_\_
a\\

y—f(a)=f'(a)[(x—a) ~
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Ejemplo: Calcula la recta tangente a la curva f(X) en el punto de abcisa x=2
f(X)=x"+x+1

Sabemos que la ecuacion de la recta tangente viene dada por la ecuacion:

y-1(2)=f'(21(x-2)

Necesitamos calcular el valor de f(2) y f'(2):

f(2)=2°+2+1=7

f(2+h)-£(2) _ . |l2+hf +(+h)+1]-7 _

£'(2) = Lim = Lim
h-0 h h-0 h
_ A+h*+4h+2+h+1-7 .. h*+5h _
=Lim = Lim =
h-0 h h-0 h
:Limh[(h+5):lﬁirp(h+5):5 = y-7=5[(x-2)
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1 TASA DE VARIACION INSTANTANEA
1 PENDIENTE
J TANGENTE

f(a) |-
SINONIMOS DE |

DERIVADA |
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Derivadas laterales:

POR LA DERECHA

f(a+h)-f(a)

@)= tim

f(a)

POR LA IZQUIERDA

f(a+h)-f(a)

e = i
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Se dice que una funcion es DERIVABLE en un punto si existen sus
derivadas laterales y ademas son iguales:

f'(@)=f'@)

Se dice que una funcion es DERIVABLE en un intervalo abierto si lo es en

todos los puntos de dicho intervalo. /

Aquellos puntos donde falla la derivabilidad

se conocen en la literatura como PUNTOS
ANGULOSOS
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/

Funcion continua
pero NO derivable

¢Es continua?
¢Es derivable?

/

—_

Funcion continua
y derivable

¢Es continua?
¢Es derivable?

TODA FUNCION DERIVABLE ES CONTINUA

NO TODA FUNCION CONTINUA ES DERIVABLE
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TABLA DE DERIVADAS
y=k y'=0 .
- y=nx y'=—
y=x y'=1 !
1
p=k¥ pV'=k y=log, x y'=
< - xlna

1 =1 e 1
y = ,,V = — 1;':

X x° Y - T 24x
p=x" p=a P =B5cny y'= cosx
y=x" Y'=nx"" y =cosx ¥'=—8eix
y=e" e o y'=1+tan’ x

) y=tanx T -
y = ax ‘y!: ax h’la | COSE N
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=}

y=cotanx y'= — =—cosec’x

sen” x

1
y=arcsenx V'= =
l—x"

—1
y =arccosx  V'= =
L—x

|

!
=arctanx V=

Y 1+ x~

¢Como derivar funciones de la forma y = x ?

1
Memorizar y aplicar esta expresion: Y = Ux = y'= —
n&/ x
1 1 -2
O bien: y:\/; :)(g p— y':éxél:})(3: 1
3 3 3/ 2

X
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DERIVADA DE UNA sumA/ResTA | [ f(X)2 g(x)] = /()= g'(x)

y=serb)-n() = [ y=cod)-

[ ()] = #()m(x)+ f (x) (%)

DERIVADA DE UN PRODUCTO

y=eX[QX2+1) = y':e"[@x2+1)+ex[?_x:ex[t(x2+1)+2x]




DERIVABILIDAD Y TECNICAS DE DERIVACION

DERIVADA DE UN COCIENTE

kg

]_

_ 'O m(x)- f () y'(x)

g°(x)

eX

X—e

35 * o)

of

W)

2x -1

X

Mj e [f2x-

X

ZX&

1) |e* {2x-1)
2V
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CONSEJO: Reservala formula del cociente para cocientes entre

dos funciones que dependen ambas de X

y:

X
2

2
y==
X

\ 4

y=2x"

\ 4

y':

y=

2X+1

G

2[(x

-1)-(2x+1)(1

y:

(x-1)
G

(x—1)2
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reGLa pe LA capena: | [F(g())] = £'(g(x) (%)

y = In(codx? + x))

y = - - ser{x® + x)) [(2x+1) =

cos(x2 + x)

-2 ) A
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DERIVACION LOGARITMICA: o0
¢Qué ocurre con aquellas funciones que son de la forma f (X) ?

Paso 1: Aplicamos logaritmos neperianos a ambos lados de la igualdad
Iny=Inx*
Paso 2: Aplicamos las propiedades de los logaritmos

Iny = XxIn X
Paso 3: Derivamos ambos términos de la igualdad
Y - 1[Inx+xg1: = y =lnx+1
y X y

Paso 4: Despejamos la derivada de la funcion original

/=itore) -~ [y=x ol




