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IES MACIA ABELA
INTEGRAL INDEFINIDA.

METODOS DE INTEGRACION.

SIMPLES INMEDIATAS COMPUESTAS INMEDIATAS
Tipo constante
P [k dx=kx+C
keR
Tipo potencial n+l n+l
[x dx="—1c jf’(x)-f“(x)dx:f 0, c
n=-1 n+1 +1
Tipo f'
P J.idx=Ln|x|+C J'ﬂdx:Ln|f(x)|+C
logaritmica X f(x)
X f(x)
x 4, @ 1Y . A f 0 _a
Tipo [a dx=——+C [ 092" dx= —+C
al
exponencia jex dx = e* +C J‘ff(x).ef(x) dx=e ™ 4 C
Isinxdx:—cosx+C If’(x)-sin f(x)dx=—-cos f(x)+C
[cosx dx=sinx+C [ £/00)-cos f(x) dx=sin f(x)+C
; J. 1 dx—_[seczxdx— I&dx:ff’(x)-seczf(x)dx:
Tipo cos?x B cos? f(x)
trigonométrica | = [(1+1g°x)dx=1g x+C — [ 100-Q+1g7 f(0)dx=tg f(x)+C
1 f'(x) : 2
dx = 2x dx = —————dx=|f'(x)-cosec” f(x) dx =
-[senzx X ICOSEC XX J‘senzf(x) -[ ) 0
=j(1+cotgzx)dx=—cotg x+C =If’(x)-(1+cotng(x))dx=—cotg f(x)+C
1 : f'(x) -
dx = arcsin x + C I dx = arcsin f(x)+C
- j\/1—x2 V1-£2(x)
wosEoEne I -1 dx = arccosx +C j — ) dx = arccos f(x)+C
V1-x? V1= f2(%)
Tipo
P _f 12dx=arctgx+C Iidx arctg f(x)+C
arcotangente | * 1+ X 1+ f2(x)

REGLAS BASICAS DE INTEGRACION

Producto de un escalar por una funcion Ik ~f(x)dx=Kk- I f(x) dx

Sumay/diferencia de funciones I f(x) £ g(x) dx :I f(x) dx+ J. g(x) dx
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1. Calcula las siguientes integrales mediante integracién inmediata o sustitucion:

1)

3)

5)

N J.(x—l)-‘{/(x2 —2x+1) dx

9)

11)

13)

15)

17)

19)

21)

23)

25)

27)

29)

31)

'[5dx
.[\/3x—4 dx

I3 (4-5x)" dx

I% dx
sen X
I1+cosx

dx

J.(Z" +x)dx

.[759"* -COos X dx
[~2-6" dx

5earctgx
1+ x?

dx
ICOS
e s
X
J.coszix3+1idx
I € dx
SenZie?»X Si

2)
4)

6)

8)

10)

12)

14)

16)

18)

20)

22)

24)

26)

28)

30)

32)

[x® dx
fe > +2) dx
js‘/m dx
X
Iﬁ

COS™ X

J‘ Xx+1
3x? + 6X

3X
jgx_z dx

J‘54x—2 dx

7Lnx
X

dx

gtd (2x+1)

—F— d
ICOSZ(ZX +1) X

_[5-5en(5—2x)dx

j(ex)2 cos (€% +1)dx

1

——d
jx-cosz(Ln X) X

5

'[ 5+ 2X -senz(\/5+ 2x) o

1
J.\/4—4x2 o

x' -1
d
J.1+(x5 —5x+1)2 ”

X+ X - Ln2x
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2. Calcula las siguientes integrales mediante integracion inmediata o sustitucién:

5
3) J(x“ —XE] dx

13)

16)

19)

22)

25)

28)

31)

ki
J\/ﬁdx

3 dx

J-(x +1)x* +3

j(5X+1+tg2x)dx

J.(\/; +%) dx

Jcosz X —Sen’x
sen®x-cos? x

J'tgzx dx

J'szsen (x®) dx

dx

2)

5)

11)

14)

17)

20)

23)

26)

29)

32)

j(5x)7 dx

jx3—x2+1
X

J‘ 1
sen?x-cos? x

dx

dx

;[ Jll_i}d

.[2—)2

1+(x +4

9) jg-3v7x+1 dx

12)

15)

18)

21)

24)

27)

30)

33)

dx
Xv/x

5
I(— X +1j dx
6
J‘(esX+2 +sen 1) dx
3

J.(sec2 X+€0S X+ X ) dX

Iex ~(1+ f/__xjdx
X

5-sen’x

>— dx
sen‘x

(1+ NG 3 }
I - > | dx
3 1+Xx

_[(ex +2)3 -e*dx
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3. Calcula las siguientes integrales mediante integracion inmediata o sustitucién:

7

10)

13)

16)

19)

22)

25)

28)

31)

'[(x7 —5x7? —8)dx

I(W+%)dx

j(x—l)-(x2 —2x+7)dx

1
_[ 5 > dx
X*+3x“+3x+1

Ix-\/1—3x2 dx

fofz)”xiz}dx

I 2 +Xx2 dx

IeX\/2+ex dx

SENX—COS X
jsenx=cosx 4,

SenX+Cos X

1

-[(1+ x?)-arctg x dx

2)

)

11)

14)

17)

20)

23)

26)

29)

32)

J‘(\/;+9\’/F—8)dx

[ (7x—-8) dx

Ix2~( *_5) dx

Im
¥x+1

( 2x2 7)
j T dx
6x°+1 X

J‘ sen 2x

dx
2+ sen®x

J-\/3\4/-;\/; dx
jLnx

——dx
X

2
jx-e“ldx

3)

6)

9)

12)

15)

18)

21)

24)

27)

30)

33)

I£%+ \/;de

IZx-(x2+1)dx

1
oy

jv1+2xdx

jxdx

V3x% +1

jljex o

1
J.x-Lnde

arctgx

e
1+ x?

dx

J'(eX +e" )2 dx
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'[ e +5en5 dx 35) Iex cose* dx

Jx 3

J- senx dx 38) I 1 dx
cos’ X Jx -cos® Vx

cos/x 5 cos® x
+X-senx” | dx 41 d

J. Jx j ) I1—sen2x X

j sen(Ln x) +cos(e x)}dx 44) ILn (Ln x) i

L X X-Ln X

4. Calcula las siguientes integrales de tipo arcotangente:

36) f(:ﬂ dx
39) Isin X - %% dx
COS X
dx
42) L‘\/ sen’x
45) J- X dx

1-x*

1 x? e~
— —dx -
1 2% 1
d
4 Ix+x-Ln2x X ) -"1+4X dx ©) J.3+X2 dx
7 1 1
d d —d
7 J‘3+9x2 X 8) Ix2—2x+2 X9 J‘3x2+x+1 X

5. Calcula las siguientes integrales por partes:

1) Ixzexdx 2) Ix-sin X dx 3)
4) J'ex -(x2 —2x—1)dx 5) J'x2 -cosxdx @)
7 [xsin@x+1)dx g [e-cosxdx 9

10) Ixz-Ln X dx

11) jx-\/1+2x dx

jx-cosxdx
jx-Lnxdx

je’x -sin x dx

12) jx~arctg X dx
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13) j(Ln X)? dx Isen (Lnx)dx  15) jcoz's,): . dx
f\/ﬁ—xdx ILnX 18) szejxdx

B X-arcsenx
ILnxdx jx Ln x dx I —l »

6. Calcula las siguientes integrales trigonométricas:

jsin3x-0033xdx 2) jsin3x-cos4xdx 3) jcosSde 4) jsinzx-cos“xdx

7. Calcula las siguientes integrales racionales:

2x+1 2x% +4x% +3 1
dx s T 7o d
R '|.(X+2)‘(X—1)2 ? I X2 +x-2 dx Y IX2—4 ’
X+ 4 X 3x?+12x +1
— d
4 J-x2+2x+8 X 2 Ix3+6x2+11x+6 °) Ix3+3x2—x—3dx
x4 X+1 3x
dx — "  d
7) sz_ldx 8) I(X_Z)z(xz+3) 9) Ix2+4x+4 X

3x% +3x+1
10
) -[x3+2x2+2x+1

X2 —2x+3
12 X
) ‘[X3—6X2+9X—6

8. Calcula las siguientes integrales utilizando el método que consideres oportuno:

1) .[3x\/1—2x2 dx

4) J'(x+1)'sin x dx

1
— dx
2) ~[2x2+2x+5

5) I@—T\ffdx

3 [4%(5x* - 3)dx

6) Isin 3x-€cos3x dx
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10)

13)

16)

19)

22)

25)

28)

J
J
J

X+ x2+x+1

INTEGRAL INDEFINIDA.
METODOS DE INTEGRACION.

IES MACIA ABELA

sin 3x 8
3+ €0s 3X )
1
dx  11)

3x*

———= dx 14
Vo +7 !

Jsin (Ln x)dx 17)
dx

| — 20)

| m dx 23)

J cos® x dx 26)

_[eSXZ—SXH dx 29)

9. Dada la integral:

a)

je‘zx -(2x+1) dx

Isen(tg X)

cos? x

J‘ 3X +

2

X2 —4x+8

I(ezx +3

Ix-e‘Xz dx

X
(e

dx

nx

Se
s
COS™ X

Resuélvela realizando el cambio de variable t =cos x

dx

dx

dx

X——

4jdx
X

3

12)

15)

18)

21)

24)

27)

30)

1
-[4x2+9 dx

'[xz-senxdx

_[X3+X2+X+2

dx
x* +3x% +2

Calcula ahora la misma integral que en el apartado anterior pero utilizando en

esta ocasion el cambio de variable u=tg x. ;Se obtiene el mismo resultado en

ambos casos? Justifica tu respuesta.
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SOLUCIONES:
Ejercicio 2:
4 5x+2
1 X—+C 18 € —3~cos§+C
8 X
2 (5X) +C 19 > +tgx+C
5 Ln5
x> x° 45*
———+C 2
3 5 30+ 0 Ln45
Ln|2X| 9 X2
4 ——+x°+C 21 | tgx+senx+—+C
x®  x? 2 [
5 | —-"—+Ln|{+C 22 | SJx +6x+C
3 2 3
6 | ——+C 23 [5} 7
X Lnl =
7
1
7 —E—Ln|x|+c 24 | e*+2Jx+C
1 1 2 -2
-4 c —cotgx—tgx+C = +C
8 X x2+x3JrC 25 9x~H sen2x
l 4
9 MJF(; 26 | tgx—cotgx+C
7
10 %W+C 27 | —5cotgx+cosx+C
11 %\/F+§W+C 28 | —X+tgx+C
12 _—2+C 29 | arcsenx 1+C
Jx e*
8 3
13 —W+C 30 5+X——3arctgx+C
9 3 9
14 SW+C 31 —2cos(x3)+c
—x+1)° 1 )
15 | —6- 5 +C 32 Earctg(x +4)+C
X 4
16 —iz—§+x+Ln|x|+C 33 e +2) +C
2x° X
17 | e*+2Ln|x|+C
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Ejercicio 3:
8
L X—+§—8x+c 18 Ln(1+ex)+C 35 sen(ex)+C
2 —
S NN I LIRS TOS P
3 5 2 esenx
3 §W+EW+C 20 Ln(2+sen2x)+C 37 L+C
5 5 COS X
5 2
4 gW—FJrC 21 | /x> —6x+8+C 38 2tg\/§+C
3
5 (7)(2—18) C 22 % [(2+ex)3 +C 39 | _e® 4 C
2 2 2
6 | ;1) e 23 %\/(3+\/§)3+C 40 2$en\/_—cozx e
x> —2X+7 1
7 ( . )+C 24| _oxic 41| senx+C
0
8 (X33_05)1 +C 25| —Ln|senx+cosx/+C |42 | 33/senx +C
-1 Ln? x| sen(7x)
9 +C 26 | — 1y 43 | —cos(Ln|x|)+ +C
4x+2 2 V4
-1 Ln? |Ln |x|
C
10 2017 27 Ln‘Ln|x”+C 44 TJr(;
11 %Ln‘x3+q+c 28 | Lnfarctg x| +C 45 %arcsenx2+C
3 x2+1
12 —\/(“32")+C 29 ez e
3
13 _\}(1—3X2> +C 30 | e 4 C
9
6 7 -X 2 3
14 76(x+1) +C 31| —e t3 Ln®|x +C
2x-1
15 “3X2+1+c 32| x+ +C
3 2Ln7
_ 2X —2X
16 v2lnjx+2+C |33 - _soxc
X+2 2
1 X X
17 5Ln‘6x~°'+]4—7Ln|x|+C 34 | 2e —3cos[§J+C
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Ejercicio 4:
1
1 garctg(3x+27)+c 4 | arctg(Ln|x)+C 7 %arctg(ﬁx)Jrc
1 3 X
2 garctg(x )+C 5 | Ln2-arctg(2*)+C |8 | arctg(x—1)+C
V3 X 2411 6V11 11
* —arctg| — [+C ——arctg| ——x+—|+C
3 arctg(e )+C 6 3 g NG 91 91 11
Ejercicio 5:
(o x> +1 X
1 e~(x —2x+2)+C 12 > arctgx—§+C
2 | —xcosx+senx+C 13 | XxLn?x—2xLnx+2x+C
3 | xsenx+cosx+C 4 xsen(Lnx);xcos(Lnx)JrC
4 ex-(x2—4x+3)+C 15 | 2xtg x+2Ln|cos x|+ C
4
5 | (x* —2)senx+2xcosx+C 16 | 2x+/1+ —?/(1+x)3+c
x? x?
6 | -Lnx-—-+C 17 | 2J/xLnx—2Jx+C

7 %sen(2x+1)—§cos(2x+1)+c 18| —e (x> —3x+3)+C

e* (cos x + senx)

8 +C 19 | xLnx—x+C
2
o | =€ (cosx+senx)+C 20 __lz'[LnXJfljJrC
2 2X 2
X3 X3
10 ?-Lnx—E+C 21 | x—+/1—x* -arcsenx+C

X 3 1 5
11 5\/(1+2x) E\/(1+2X) +C
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Ejercicio 6:
4 6 6 4 5 3
1| sen'x _sen’x . _cos®x cos'x .|| sen X _2sen X\ conysC
4 6 6 4 5
sen’x  sen°x X sen® 2x
2 - +C 4| —— +C
7 5 16 48
Ejercicio 7:
, —71 f-2x) +C 6 xsen(Lnx)—xcos(Lnx)+C
2 %arctg[zx+1j+c 17 Ln‘x2—4x+8‘+3arctg(%2j+c
3x+1
3 | A [ee 3o 20 L 10 die g 5Lnfsen(X
3Ln4 3Ln4 9Ln“4 5
X
4 | sen x—(x+1)cosx+C 19 —2cos(arcsen\/;J+C
3 3/y4 -2X
s | 2=x) . 20 %+3\/x_ e o
3 X
sen®3x x
6 5 +C 21 —5arctg(e )+C
7 _—1Ln(3+cos3x)+C 2»| —Lic
3 X+1
3 1 1 X e
—Ln|x+1l-=Lnix-14—=- C -
88|118|112X2_1 23 5 +C
9 ﬁarctg ﬁ +C 24 1arctg 2x
6 V3 6
10 %Ln|x+]1—%Ln(x2+1)+%arctgx+C 25 | sen x—
11| —e®(x+1)+C 26 x—2\/§+2Ln(1+\/;)+C
1 V3 2x% +1
ZLn(x*+x*+1)-—arct +C 2xsen X — x> cosx+2cos X +C
12| Bun(et ot o) Barag 2t uc o7
2 2x
13 g\/(5xs+7)3+c 28 e2 —e*+x+C
14 | —cos(tgx)+C 29 | —5Y1-x*+C
2
15 X?+ﬂ+5x+c 30 arctgx+%Ln(x2+1)+C

X




